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o Mantelova véta: obsahuje-li graf na n vrcholech vice nez n?/4 hran,
nalezneme v ném trojdhelnik.

@ Ukazuje se, ze problematické je vnofovani bipartitnich grafa.

@ Vnorovani strom( je dllezitym specidlnim ptipadem.

Hypotéza (Erdés, Sésova, 1963)

Kazdy graf s primérnym stupném vétsim nez k — 1 obsahuje libovolny
strom na k + 1 vrcholech jako podgraf.
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Hypotéza Erdds-Sésové

Césteené vysledky:

@ pro specidlni stromy (cesty — Erdés, Gallai, 1959)
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Véta (Ajtai, Komlés, Simonovits, Szemerédi, 2018+)

Existuje ko takové, ze hypotéza Erdds-Sésové plati pro vSechna k > kg.
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Existuje ko takové, ze hypotéza Erdds-Sésové plati pro vSechna k > kg.

Véta (Rozhofi, 2018+)

Hypotéza plati asymptoticky pro husté grafy a stromy se sublinedrnim
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Véta (Rozhofi, 2018+)

Hypotéza plati asymptoticky pro husté grafy a stromy se sublinearnim
maximalnim stupném.

Véta (Rozhofi, 2018+)

Pro kazdé n > 0 existuje ng a v > 0 takové, ze vSechny grafy na n > ng
vrcholech s praimérnym stupném deg(G) > k+nn obsahuji libovolny strom
na k vrcholech s maximalnim stupném A(T) < ~k.
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Hypotéza Erdds-Sésové

Véta (Rozhofi, 2018+)

Hypotéza plati asymptoticky pro husté grafy a stromy se sublinedarnim
maximalnim stupném.

Véta (Rozhofi, 2018+)

Pro kazdé n > 0 existuje ng a v > 0 takové, ze vSechny grafy na n > ng
vrcholech s pramérnym stupném deg(G) > k+nn obsahuji libovolny strom
na k vrcholech s maximalnim stupném A(T) < ~k.

Horka novinka: Besomi, Pavez-Signé, Stein nezavisle dokazali velice
podobny vysledek.
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Hlavni vysledek — zjemnéni hypotézy Erdés-Sdsové

Obecnéjsi vysledek zohlednujici, ze nékteré stromy lze vnofit snaze.
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Vé&ta (Rozhofi, 2018+)

Necht 0 < r < 1/2. Pro husté grafy plati asymptoticky nasledujici. Je-li
jejich minimalni stupen alespon priblizné rk a obsahuji-li alespon
konstantni proporci vrcholl stupné alespon k, vnorime libovolny strom na
k vrcholech se sublinedarnim maximalnim stupném a jednou partitou
velikosti maximalné rk.
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Vé&ta (Rozhoti, 2018+)

Necht 0 < r < 1/2. Pro husté grafy plati asymptoticky nasledujici. Je-li
jejich minimalni stupen alespon priblizné rk a obsahuji-li alespon
konstantni proporci vrcholl stupné alespon k, vnorime libovolny strom na
k vrcholech se sublinedarnim maximalnim stupném a jednou partitou
velikosti maximalné rk.

Predchozi tvrzeni je disledkem pro r = 1/2.

Véta (Rozhofi, 2018+)

Pro libovolné 0 < r < 1/2 a n > 0 existuje ng a v > 0 takové, Ze plati
nasledujici. Necht G je graf na n > ng vrcholech s minimalnim stupném
0(G) > rk + nn takovy, ze alespon nn vrcholt ma stuperi alespon k + nn.
Necht T je strom na k vrcholech s maximalnim stupném A(T) < vk a
jednou partitou velikosti nejvyse rk. Pak G obsahuje T.
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Hypotéza Loebl-Komlds-Sdésové

Hypotéza (Loebl, Komlds, Sésova, 1995)

Jestlize graf G obsahuje alespon polovinu vrcholil stupné alespon k, pak
obsahuje libovolny strom na k + 1 vrcholech jako podgraf.
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Hypotéza (Loebl, Komlds, Sésova, 1995)

Jestlize graf G obsahuje alespon polovinu vrcholil stupné alespon k, pak
obsahuje libovolny strom na k + 1 vrcholech jako podgraf.

Véta (Hladky, Komlés, Piguet, Simonovits, Stein, Szemerédi, 2017)

Pro kazdé n > 0 existuje kg takové, ze pro kazdé k > kg plati, zZe libovolny
graf G na n vrcholech s alespofi (1 + n)n vrcholy stupné alespoii (1 + 1)k
obsahuje libovolny strom na k vrcholech.

.
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Druhy vysledek — zjemnéni hypotézy Loebl-Komlés-Sésové

Hypotéza (Loebl, Komlds, Sésova, 1995)

Jestlize graf G obsahuje alespori polovinu vrcholl stupné alespon k, pak
obsahuje libovolny strom na k 4+ 1 vrcholech jako podgraf.
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Hypotéza (Simonovits, personal communication)

Necht 0 < r < 1/2. Jestlize graf G obsahuje alespori rn vrcholl stupné
alespon k, pak obsahuje libovolny strom na k + 1 vrcholech s jednou
partitou velikosti nejvyse rk jako podgraf.
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N\

Véta (Klimosova, Piguet, Rozhon, 2018+)

Hypotéza Simonovitse plati asymptoticky pro husté grafy.
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Druhy vysledek — zjemnéni hypotézy Loebl-Komlés-Sésové

Hypotéza (Simonovits, personal communication)

Necht 0 < r < 1/2. Jestlize graf G obsahuje alespon rn vrcholl stupné
alespon k, pak obsahuje libovolny strom na k + 1 vrcholech s jednou
partitou velikosti nejvySe rk jako podgraf.

Véta (Klimosova, Piguet, Rozhon, 2018+)

Necht 0 < r <1/2. Pro kazdé 1 > 0 existuje ng takové, ze libovolny graf
na n > ng vrcholech s alespon rn vrcholy stupné alespon k-+7n obsahuje

libovolny strom na nejvyse k vrcholech s jednou partitou velikosti nejvyse
rk.

A,
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Myglenky diikazi

2) Clusterizace na mikrostromy

1) Regularity lemma
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